
Semana 3

Un número de dos dígitos no es divisible por 9, y es igual a k veces la suma de
sus dígitos, donde k es un entero positivo. Determine el número a quien k
divide.

Solución:

Consideremos un número de dos cifras sean éstas a y b, y el número podemos
escribirlo como 10a + b, como el problema nos indica que el número es igual a
k veces la suma de sus dígitos, tenemos:

)(10 bakba +=+ .
Una solución trivial es cuando k = 10 y b = 0.
Como (10 – k) + (k – 1) = 9 y si investigamos el mcd (máximo común divisor
entre 10 – k  y k – 1 éste puede ser 1,3 o 9. Pero según las condiciones del
problema no puede ser 9.
Sí mcd(10 – k, k – 1) = 1, a = α(k – 1) y b = α(10 – k) para algún entero α, se
tiene entonces que:

 10a + b =  10α(k – 1) + α(10 – k)
 10a + b = 10αk – 10α + 10α - αk
 10a + b = 9αk

Con lo cual el número resultaría ser divisible por 9.
Por lo tanto:
Mcd(10 – k, k – 1) = 3
Y esto se cumple para k = 4, 7 ó 10, se tiene entonces que k divide a 280


